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Варианты аудиторной контрольной работы  
«Векторы» 

Вариант 1 
1. Коллинеарны ли векторы    и  ? 
2. Вычислить площадь треугольника, построенного на векторах 

  =2i-j+3k и  =-i+2j+k. 
3. Лежат ли точки А(1; 2; 0), В(-1; -1; -1), С(0; 1; 3), D(2; 2; 3) в одной 

плоскости? 
4. Даны векторы  и  ū(2; 5; 4). Найти угол между ними. 
5. Найти центр тяжести треугольника АВС, если А(-2; 3), В(4; -1), С(-3; 6). 

Вариант 2 
1. Является ли АВСD прямоугольником,  

если А(0; 6), В(4; -2), С(0; -4), D(-4;4) ? 
2. Перпендикулярны ли векторы =3 - ,   = + , если (2; 4; -1), (-1; 2; 3)? 
3. Вычислить площадь параллелограмма, построенного на векторах  

 =-2i-3j-k и   =i+4j+3k. 
4. Найти проекцию вектора (-5; 7) на вектор (1; -2). 
5. Отрезок АВ делится точкой С в отношении 1:3.  

Найти координаты точки С, если А(-1; 2; -4), В(0; 2; 0). 
Вариант 3 

1. Лежат ли точки А(-1; 3), К(2;-4), С(3; 0) на одной прямой ? 
2. Вычислить объем параллелепипеда, построенного на векторах  

=2i-3j+k,   =-i+3k, =i-j+5k. 
3. При каком значении β векторы коллинеарны,  

если =2i+ βj+3k, = -1i-2j-1,5k? 
4. Найти угол между векторами  =2i+4j-k, (1; 0; -3). 
5. Найти центр тяжести треугольника АВС, если А(0; 5), В(2;7), С(-4;2). 

Вариант 4 
1. Найти площадь треугольника, построенного на векторах  

(1; 3; -1) и (2; 5; 7). 
2. Компланарны ли векторы (1; 3; -1), (2; 5; 7), (0; 1; 1)? 
3. Найти объем параллелепипеда, построенного на векторах  

(3; 1; 1), (1; 4; 0), (-3; 5; 2). 
4. Найдите вектор, ортогональный данному  =2i-3j+4k. 
5. Вычислить работу силы (2; 5; 3) по перемещению точки С(1; 1; 5) в 

точку В(-4; -7; -2). 
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Вариант 5 
1. Является ли АВСD ромбом, если А(-1; -1), В(-2; 2), С(1; 1), D(2; -2)? 
2. Найти длину диагонали ВD параллелограмма АВСD,  

если (-1, -2, -3), (2, -1, 3). 
3. Вычислить объем пирамиды, построенной на векторах  

(2; 4; 0), (-2; 3; 1),  =-i+4j+k. 
4. Лежат ли точки К(0; 1), В(3; 7), О(2; -4) на одной прямой?  
5. Отрезок АВ делится точкой С в отношении 1:3.  

Найти координаты точки С, если А(3; -6; 2), В(0; 0; 1). 
Вариант 6 

1. Найти угол между векторами (2; 4; 5), (-1; 0; 7) 
2. Является ли АВСD параллелограммом,  

если А(-2; 0), В(-4; 1), С(0; 3), D(2; 2)? 
3. Даны вершины треугольника АВС: А(-8; -2), В(2; 10), С(4; 4).  

Найти высоту и точку пересечения медиан. 
4. Найти площадь параллелограмма, построенного на векторах  

(2; -1; -1),  (5; -3; 2). 
5. Найти центр тяжести треугольника АВС, если А(-5; 1), В(0; -2), С(1; -3). 

Вариант 7 

1. Даны векторы (-3; 0; 2), (1; -1; 2), (1; -2; 2).  
Найти объем параллелепипеда, построенного на этих векторах. 

2. Найти вершину D параллелограмма АВСD,  
если А(1; -2; 4), В(-1; 0; 3), С(6; 5; 0). 

3. Вычислить площадь треугольника, построенного на векторах  
(3; -1; 2), (0; -1; 2). 

4. Коллинеарны ли векторы  (-1; 2; 0) и  =4i-2j+5k ? 
5. Вычислить работу силы =2i-3j-5k в направлении вектора (2; 3; -1). 

Вариант 8 

1. Найти угол между векторами (-3; 0; 2), (1; -2; 2). 
2. Найти высоту параллелограмма АВСD, опущенную из вершины А,  

если А(2; 4), В(-1; 5), С(1; 7), D(4; 6). 
3. Вычислить площадь треугольника, построенного на векторах  и ,  

если  =3i-4j+k,   =(2; -1; 5). 
4. Ортогональны ли векторы =-2i-4j+k, =(2; 4; -1)?  
5. Отрезок АВ делится точкой С в отношении 1:5.  

Найти координаты точки С, если А(-2; 5;0), В(-4; 2; 6). 
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Вариант 9 

1. Найти проекцию вектора (-7; 4) на вектор = 3i-4j. 
2. Вычислить объем пирамиды, построенной на векторах  

(2; 3; 4), (1; -1; 2), (3; 0; 3). 
3. Какое взаимное расположение векторов  =i-j+k, (2; -1; 2), (1; 5; 3)? 
4. Принадлежит ли точка С (2; 3; 1) плоскости треугольника АВК: 

А(1; -3; 4), В(2; -7; 0), К(-1; -2; -3)? 
5. Найти центр тяжести треугольника АВС, если А(-4; -2), В(3; 1), С(0; -3). 

Вариант 10 

1. Найти угол между векторами (2; 3; -1) и (-2; -5; 4). 
2. Найти четвертую вершину параллелограмма АВСD и вычислить его 

площадь, если А(2; -7; 1), В(6; -3; 2), С(3; 2; -5). 
3. Ортогональны ли векторы =2i+4j-k и =-2i+3j-7k ? 
4. Вычислить объем пирамиды, построенной на векторах: 

=3i-7j+k, =-2i+4j,  =i+j-3k.  
5. Отрезок АВ делится точкой С в отношении 2:1.  

Найти координаты точки С, если А(0; -1; 3), В(3; 4; -3). 
Вариант 11 

1. Лежат ли точки А(1; 2; 0), В(-1; -1; -1), С(0; 1; 3), D(2; 2; 3) в одной 
плоскости? 

2. Даны векторы  и (2; 5; 4). Найти угол между ними. 
3. Найти центр тяжести треугольника АВС, если А(-2; 3), В(4; -1), С(-3; 6). 
4. Перпендикулярны ли векторы =3 - ,  = + , если (2; 4; -1), (-1; 2; 3)? 
5. Вычислить площадь параллелограмма, построенного на векторах 

  =-2i-3j-k и   =i+4j+3k. 

Вариант 12 
1. Коллинеарны ли векторы   и   
2. Вычислить площадь треугольника, построенного на векторах 

  =2i-j+3k и  =-i+2j+k. 
3. Является ли АВСD прямоугольником,  

если А (0; 6), В (4; -2), С (0; -4), D(-4;4) ? 
4. Найти проекцию вектора (-5; 7) на вектор (1; -2).  
5. Отрезок АВ делится точкой С в отношении 1:3.  

Найти координаты точки С, если А(-1; 2; -4), В(0; 2; 0). 
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Вариант 13 
1. При каком значении β векторы коллинеарны,  

если =2i+ βj+3k, = -1i-2j-1,5k ? 
2. Найти угол между векторами =2i+4j-k, (1; 0; -3).  
3. Найти центр тяжести треугольника АВС, если А(0; 5), В(2;7), С(-4;2). 
4. Найти объем параллелепипеда, построенного на векторах 

 (3; 1; 1), (1; 4; 0), (-3; 5; 2). 
5. Найти площадь треугольника, построенного на векторах 

 (1; 3; -1) и (2; 5; 7). 

Вариант 14 
1. Лежат ли точки А(-1; 3), К(2;-4), С(3; 0) на одной прямой ? 
2. Вычислить объем параллелепипеда, построенного на векторах 

=2i-3j+k,   =-i+3k, =i-j+5k. 
3. Компланарны ли векторы (1; 3; -1), (2; 5; 7), (0; 1; 1)? 
4. Найдите вектор, ортогональный данному  =2i-3j+4k. 
5. Вычислить работу силы  (2; 5; 3) по перемещению точки С(1; 1; 5) в 

точку В(-4; -7; -2). 
Вариант15 

1. Вычислить объем пирамиды, построенной на векторах  
(2; 4; 0), (-2; 3; 1),  =-i+4j+k. 

2. Лежат ли точки  К(0; 1), В(3; 7), О(2; -4) на одной прямой?  
3. Отрезок АВ делится точкой С в отношении 1:3.  

Найти координаты точки С, если А(3; -6; 2), В(0; 0; 1). 
4. Найти угол между векторами (2; 4; 5), (-1; 0; 7). 
5. Является ли АВСD параллелограммом,  

если А(-2; 0), В(-4; 1), С(0; 3), D(2; 2)? 
Вариант 16 

1. Является ли АВСD ромбом, если А(-1; -1), В(-2; 2), С (1; 1), D(2; -2)? 
2. Найти длину диагонали ВD параллелограмма АВСD,  

если (-1, -2, -3), (2, -1, 3). 
3. Даны вершины треугольника АВС: А(-8; -2), В(2; 10), С(4; 4).  

Найти высоту и точку пересечения медиан. 
4. Найти площадь параллелограмма, построенного на векторах  

(2; -1; -1), (5; -3; 2). 
5. Найти центр тяжести треугольника АВС, если А(-5; 1), В(0; -2), С(1; -3). 
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Вариант 17 
1. Вычислить площадь треугольника, построенного на векторах 

 (3; -1; 2), (0; -1; 2). 
2. Коллинеарны ли векторы (-1; 2; 0)  и   =4i-2j+5k ? 
3. Вычислить работу силы =2i-3j-5k в направлении вектора (2; 3; -1). 
4. Отрезок АВ делится точкой С в отношении 1:5.  

Найти координаты точки С, если А(-2; 5;0), В(-4; 2; 6). 
5. Найти высоту параллелограмма АВСD, опущенную из вершины А,  

если А(2; 4), В(-1; 5), С(1; 7), D(4; 6). 
Вариант18 

1. Вычислить площадь треугольника, построенного на векторах  и ,  
если =3i-4j+k,  =(2; -1; 5). 

2. Ортогональны ли векторы =-2i-4j+k, =(2; 4; -1)? 
3. Найти угол между векторами (-3; 0; 2), (1; -2; 2). 
4. Даны векторы (-3; 0; 2),  (1; -1; 2), (1; -2; 2).  

Найти объем параллелепипеда, построенного на этих векторах. 
5. Найти вершину D параллелограмма АВСD, 

если А(1; -2; 4), В(-1; 0; 3), С(6; 5; 0). 
Вариант 19 

1. Какое взаимное расположение векторов  =i-j+k,   (2; -1; 2),  (1; 5; 3)? 
2. Принадлежит ли точка С(2; 3; 1) плоскости треугольника АВК:  

А(1; -3; 4), В(2; -7; 0), К(-1; -2; -3)? 
3. Найти центр тяжести треугольника АВС, если А(-4; -2), В(3; 1), С(0; -3). 
4. Вычислить объем пирамиды, построенной на векторах  

=3i-7j+k, =-2i+4j,  =i+j-3k. 
5. Отрезок АВ делится точкой С в отношении 2:1.  

Найти координаты точки С, если А(0; -1; 3), В(3; 4; -3). 
Вариант 20 

1. Найти проекцию вектора (-7; 4) на вектор = 3i-4j. 
2. Вычислить объем пирамиды, построенной на векторах 

 (2; 3; 4), (1; -1; 2), (3; 0; 3). 
3. Найти угол между векторами (2; 3; -1) и (-2; -5; 4). 
4. Найти четвертую вершину параллелограмма АВСD и вычислить его 

площадь, если А(2; -7; 1), В(6; -3; 2), С(3; 2; -5). 
5. Ортогональны ли векторы =2i+4j-k и =-2i+3j-7k ? 
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Вариант 21 
1. Коллинеарны ли векторы   и  ? 
2. Является ли АВСD прямоугольником,  

если А(0; 6), В(4; -2), С(0; -4), D(-4;4) ? 
3. Вычислить площадь параллелограмма, построенного на векторах  

 =-2i-3j-k и  =i+4j+3k. 
4. Вычислить объем параллелепипеда, построенного на векторах    

=2i-3j+k,  =-i+3k, =i-j+5k. 
5. Найти центр тяжести треугольника АВС, если А(0; 5), В(2;7), С(-4;2). 

Вариант 22 
1. Вычислить площадь треугольника, построенного на векторах  

 =2i-j+3k и  =-i+2j+k. 
2. Лежат ли точки А (1; 2; 0), В(-1; -1; -1), С(0; 1; 3), D(2; 2; 3) в одной 

плоскости? 
3. Перпендикулярны ли векторы =3 -  и  = + ,  

если (2; 4; -1), (-1; 2; 3)? 
4. Найти объем параллелепипеда, построенного на векторах  

(3; 1; 1), (1; 4; 0), (-3; 5; 2). 
5. Вычислить работу силы  (2; 5; 3) по перемещению точки С(1; 1; 5) в 

точку В(-4; -7; -2). 
Вариант 23 

1. Найти центр тяжести треугольника АВС, если А(-2; 3), В(4; -1), С(-3; 6). 
2. Найти угол между векторами =2i+4j-k, (1; 0; -3). 
3. Найти площадь треугольника, построенного на векторах  

(1; 3; -1) и (2; 5; 7). 
4. Компланарны ли векторы (1; 3; -1), (2; 5; 7), (0; 1; 1)? 
5. Вычислить объем пирамиды, построенной на векторах  

(2; 4; 0), (-2; 3; 1),  =-i+4j+k. 

Вариант 24 
1. Является ли АВСD ромбом, если А(-1; -1), В(-2; 2), С(1; 1), D(2; -2)? 
2. Лежат ли точки  К(0; 1), В(3; 7), О(2; -4) на одной прямой? 
3. Найти площадь параллелограмма, построенного на векторах 

 (2; -1; -1), (5; -3; 2).   
4. Найти центр тяжести треугольника АВС, если А(-5; 1), В(0; -2), С(1; -3). 
5. Даны векторы (-3; 0; 2), (1; -1; 2), (1; -2; 2).  

Найти объем параллелепипеда, построенного на этих векторах. 
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Варианты аудиторной контрольной работы  
«Прямая и плоскость» 

Вариант 1 
1. Дан прямоугольник KPNM. KP: 3х-у+1=0; NM: 6х-2у-3=0; PM: х-3у=0. 

Найти координаты вершин Р и М, уравнение стороны КМ. 
2. Составить уравнение плоскости  α, проходящей через точку А(-1; 2; 3) 

параллельно плоскости β: 2х-2у+z+5=0. 
3. Параллельны ли прямые m1:  и m2:  = = ? 

4. Известно уравнение одной из сторон квадрата АВСD: 2х-3у-3=0 и 
координаты двух его вершин А(3;1) и С(1;-1).  
Найти уравнения остальных сторон. 

5. Найти угол между прямыми р1: 4х+у=8 и р2: 3у=2х-5. 
Вариант 2 

1. Найти угол между плоскостями  α: 4х-2у+4z=2 и β: 2х+5у-6=0. 
2. Найти уравнение прямой, проходящей через точку А(1; 2;3), 

перпендикулярно плоскости 2х+3у- z=0. 
3. АВСD – параллелограмм. Координаты известных вершин: А(2;0), В(1;2), 

С(2;-2). Найти уравнения сторон АВ, АD. 
4. Составить каноническое и параметрическое уравнения прямой  

а: . 

5. Составить уравнение плоскости α, проходящей через точку В(2;3;1), 
параллельно плоскости  β: 3х-2у+3z-5=0. 

Вариант 3 

1. Найти угол между плоскостью β: 3х-2у+7=0 и прямой а:  = . 

2. Найти уравнение плоскости, проходящей через две прямые  
k1:  и k2:  . 

3. Дан треугольник АВС: А(2, 3), В(0, 7), С(-3, 2).  
Найти уравнение медианы ВК. 

4. Известны уравнения двух сторон параллелограмма АВСD: 
АВ: 2х -3у-1=0; ВС: 3х-2у+1=0  
и координаты точки пересечения диагоналей К(1;1).  
Найти уравнения двух других сторон и координаты вершины D. 

5. Верно ли, что с1 параллельна с2,  
если с1:  и с2: = ? 
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Вариант 4 
1. Найти угол между плоскостями α: 3х-2у+5z=8 и β: 2х+5у-5=0. 
2. В параллелограмме АВСВ известны вершины: А(1,2), В(3,7), С(5,6). 

Составить уравнение ВD. 
3. Составить уравнение плоскости β, если известны три лежащие в ней 

точки: А(1; 0; 1), В(3; 1; 2), С(4; 3; 3). Найти длину перпендикуляра, 
опущенного на эту плоскость из точки D(0; 0; 8). 

4. Составить уравнение плоскости α , которая параллельна плоскости  
β: 2х+5у-4z+1=0 и проходит через точку В(1; 1; 0). 

5. Найти точку пересечения плоскости β: 2х-3у+z+1=0  
и прямой f: . 

Вариант 5 
1. Найти угол между прямыми с1: 3х+8у-4z=0 и с2: 2х-3у+5z-2=0. 
2. Написать уравнение прямой, проходящей через точку А(1; 2; -1) 

перпендикулярно плоскости 2х-3у+z+8=0. 
3. Дан треугольник PMN с вершинами Р(2; 3), М(-1; 0), N(1; -4). Найти 

уравнение высоты, опущенной из точки Р. 
4. Дан прямоугольник АВСD. Найти уравнения сторон ВС, СD и координаты 

вершины В, если АВ: 3х-2у+7=0,  С(2; 0). 
5. Что можно сказать о взаимном расположении плоскостей  

α: 2х-у+4z+0 и  β: -6х+3у-12z+5=0? 
Вариант 6 

1. Определить взаимное расположение прямых  с1 и с2,  
если с1:  ,  с2: . 

2. Найти расстояние между прямыми k1: 3х+у+11=0 и k2: 3х+у-7=0. 
3. Составить уравнение плоскости β, проходящей через точки А (1, 2, -5), 

В(3, -1, 0), перпендикулярной плоскости α: 2х-у+3z=0. 
4. Найти проекцию точки М(2; -1; 3) на плоскость α: 3х-5у+2z+11=0. 
5. PMNQ – прямоугольник, где РМ: х-2у+1=0, N(2;2), Р(-1;0).  

Найти уравнение МN, длину стороны РМ. 
Вариант 7 

1. Найти проекцию точки М(2; -1; 3) на плоскость α: 3х-5у+2z+11=0. 
2. PMNQ – прямоугольник. Где РМ: х-2у+1=0,  N(2;2),  Р(-1;0).  

Найти уравнение МN, длину стороны РМ. 
3. Найти угол между прямыми с1: 3х+8у-4z=0 и с2: 2х-3у+5z-2=0. 
4. Написать уравнение прямой, проходящей через точку А(1; 2; -1) 

перпендикулярно плоскости 2х-3у+z+8=0. 
5. Дан треугольник PMN с вершинами Р(2; 3), М(-1; 0),N (1; -4).  

Найти уравнение высоты, опущенной из точки Р. 
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Вариант 8 
1. Дан параллелограмм АВСD, где А(-1; 4), В(2; 5), D(-2; 1).  

Найти четвертую вершину, уравнение диагонали АС и ее длину. 
2. Найти угол между прямой и плоскостью, если  

f:  и α: 5х-у+2z=0. 

3. Через точку А(2, 3) провести прямые k1 и k2 так, что k1 параллельна k, а 
k2 перпендикулярна k, если уравнение k: 3х+у+5=0. 

4. Составить уравнение плоскости β, проходящей через точку В(1, 0, 2), 
параллельно векторам  (2,2,0). 

5. Установить взаимное расположение плоскостей β:х-2у+z=0 и  
α: 2х-4у+2z+8=0. Найти расстояние от точки А(2, 0, 1) до плоскости β. 

Вариант 9 
1. Дан треугольник ОРМ. Где О(1; 7), Р(5; 2), М(-3; 4). Составить уравнение 

стороны ОР, высоты РК, медианы РВ. Найти длину РВ. 
2. Найти угол между плоскостями β: -2х-3у+7z=2 и α: х+2у+8=0. 
3. Найти уравнение плоскости, проходящей через прямую f: , 

перпендикулярно плоскости 2х+у-z+7=0. 
4. Найти взаимное расположение прямой и плоскости,  

если а:  и α: -х-2у+4z=1. 

5. Составить уравнение плоскости α через принадлежащую ей точку и два 
параллельных ей вектора. А(-5; 1; 2), (0; 1; 0), (0; 0; 1). 

Вариант 10 
1. Найти угол между прямой и плоскостью,  

если е: , α: 5х-2у+3z=4. 

2. Составить уравнение плоскости β, проходящей через точку А(0; 1; 2), 
перпендикулярно вектору , где В(2; 1; 3), С(1; -1; -2).  
Найти расстояние от точки М(1; 2; 3) до этой плоскости. 

3. Дан треугольник РМО. Известны уравнения стороны МО: 2х+3у=4 и 
высоты МК: -х+у+1=0, координаты вершины Р(1; 1).  
Найти остальные вершины и уравнение стороны РМ. 

4. Параллельны ли прямые 
f1:     и  f2:  ? 

5. Составить уравнение плоскости α, проходящей через точку А(1; -2; 1), 
параллельно плоскости β: 2х-у+3z=2. 
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Вариант 11 
1. Найти угол между прямыми  

а1:   и  а2:  

2. Дан параллелограмм АВСD. Известно, А(1; 7), В(4; 3), С(-2; 2). Найти 
уравнение высоты, опущенной  из вершины А на сторону ВС, и ее длину. 

3. Составить уравнение плоскости по трем лежащим на ней точкам Р(2; 3; 4), 
М(4; 5; -3), С(-2; 0; 1). Найти длину перпендикуляра, опущенного на эту 
плоскость из точки О(2; 7; 5). 

4. Найти точку пересечения плоскости α: 5х+2у-4z+3=0  и  прямой  
b: . 

5. Установить взаимное расположение плоскостей α: 2х+3у-z=0 и  
β: -х+4у+2z=7. Найти расстояние от точки М(2; -3; 7) до плоскости α. 

Вариант 12 
1. Найти угол между плоскостью β: 3х-2у+4z+7=0 и прямой  

а:  =  . 

2. Известны уравнения двух сторон параллелограмма АВСD. АВ: 2х -3у-1=0; 
ВС: 3х-2у+1=0 и координаты точки пересечения диагоналей К(1;1).  
Найти уравнения двух других сторон и координаты вершины D. 

3. Верно ли, что с1 параллельна с2, если   
с1:   и с2:  = . 

4. Составить уравнение плоскости α, которая параллельна плоскости  
β: 2х+5у-4z+1=0 и проходит через точку В(1; 1; 0). 

5. Найти точку пересечения плоскости β: 2х-3у+z+1=0 и прямой  
f: . 

Вариант 13 
1. Найти угол между плоскостями  α: 4х-2у+4z=2 и β: 2х+5у-6=0. 
2. Составить уравнение плоскости α, проходящей через точку А(-1; 2; 3) 

параллельно плоскости β: 2х-2у+z+5=0. 
3. Параллельны ли прямые  

m1:   и  m2: = =  ? 

4. АВСD – параллелограмм. Координаты известных вершин:  А (2;0), В(1;2), 
С(2;-2). Найти уравнения сторон АВ, АD. 

5. Дан прямоугольник KPNM.  KP:  3х-у+1=0;  NM:  6х-2у-3=0;  PM:  х-3у=0. 
Найти координаты вершин Р и М, уравнение стороны КМ. 
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Вариант 14 
1. Найти взаимное расположение прямой и плоскости, если  

а:  и α: -х-2у+4z=1. 

2. Составить уравнение плоскости α через принадлежащую ей точку и два 
параллельных ей вектора: А(-5; 1; 2), : (0; 1; 0), : (0; 0; 1). 

3. Дан параллелограмм АВСD, где А(-1; 4), В(2; 5), D(-2; 1).  
Найти четвертую вершину, уравнение диагонали АС и ее длину. 

4. Найти угол между прямой и плоскостью, если  
f:   и  α: 5х-у+2z=0. 

5. Через точку А(2, 3) провести прямые k1 и k2 так, что k1 параллельна k, а 
k2  перпендикулярна k, если уравнение k: 3х+у+5=0. 

Вариант 15 
1. Составить уравнение плоскости по трем точкам Р(2; 3; 4), М(4; 5; -3),  

С(-2; 0; 1). Найти длину перпендикуляра, опущенного на эту плоскость из 
вершины О(2; 7; 5). 

2. Найти точку пересечения плоскости α: 5х+2у-4z+3=0  и  прямой  
b:   . 

3. Установить взаимное расположение плоскостей α: 2х+3у-z=0 и  
β: -х+4у+2z=7. Найти расстояние от точки М(2; -3; 7) до плоскости α. 

4. Найти угол между прямой и плоскостью, если  
е:   , α: 5х-2у+3z=4. 

5. Составить уравнение плоскости β, проходящей через точку А(0; 1; 2), 
перпендикулярно вектору , где В(2; 1; 3), С(1; -1; -2).  
Найти расстояние от  точки М(1; 2; 3) до этой плоскости. 

Вариант 16 
1. Найти уравнение плоскости, проходящей через две прямые  

k1:   и k2:  . 

2. Дан треугольник АВС: А(2, 3), В(0, 7), С(-3, 2).  
Найти уравнение медианы ВК. 

3. Найти угол между плоскостями α: 3х-2у+5z=8 и  β: 2х+5у-5=0. 
4. В параллелограмме АВСD известны вершины: А(1,2), В(3,7), С(5,6). 

Составить уравнение ВD. 
5. Составить уравнение плоскости β по трем точкам: А(1; 0; 1), В(3; 1; 2), 

С(4; 3; 3). Найти длину перпендикуляра, опущенного на эту плоскость из 
точки D(0; 0; 8). 
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Вариант 17 
1. Найти угол между прямыми  

а1:   и  а2:   

2. Дан параллелограмм АВСD. Известно, А(1; 7), В(4; 3), С(-2; 2). Найти 
уравнение высоты, опущенной  из вершины А на сторону ВС, и ее длину. 

3. Составить уравнение плоскости α, проходящей через точку А(-1; 2; 3) 
параллельно плоскости β: 2х-2у+z+5=0. 

4. Параллельны ли прямые  
m1:   и  m2:  = =   ? 

5. АВСD – параллелограмм. Координаты известных вершин:  
А(2;0), В(1;2),  С(2;-2). Найти уравнения сторон АВ, АD. 

Вариант 18 
1. Найти угол между прямыми  

а1:   и  а2:   

2. Дан параллелограмм АВСD. Известно, А(1; 7), В(4; 3), С(-2; 2).  
Найти уравнение высоты из вершины А на сторону ВС и ее длину. 

3. Дан треугольник РМО. Известны уравнения стороны МО: 2х+3у=4 и 
высоты МК: -х+у+1=0, координаты вершины Р(1; 1).  
Найти остальные вершины и уравнение стороны РМ. 

4. Параллельны ли прямые 
f1:   и  f2:  ? 

5. Составить уравнение плоскости α, проходящей через точку А(1; -2; 1), 
параллельно плоскости β: 2х-у+3z=2. 

Вариант 19 
1. Известно уравнение стороны квадрата АВСD: 2х-3у-3=0 и координаты 

двух его вершин А(3;1) и С(1;-1). Найти уравнения остальных сторон. 
2. Найти угол между прямыми р1: 4х+у=8 и р2: 3у=2х-5. 
3. Составить уравнение плоскости α, проходящей через точку В(2;3;1), 

параллельно плоскости  β: 3х-2у+3z-5=0.  
4. Составить уравнение плоскости β по трем точкам: А(1; 0; 1), В(3; 1; 2), 

С(4; 3; 3). Найти длину перпендикуляра, опущенного на эту плоскость из 
точки D(0; 0; 8). 

5. Верно ли, что с1 параллельна с2, если  
с1:   и с2:  = . 



15 
 

Вариант 20 
1. Определить взаимное расположение прямых  с1 и с2, если  

с1:   ,  с2:  . 

2. Найти расстояние между прямыми k1: 3х+у+11=0  и  k2: 3х+у-7=0. 
3. Составить уравнение плоскости β, проходящей через точки А(1, 2, -5),  

В(3, -1, 0), перпендикулярной плоскости α: 2х-у+3z=0. 
4. Найти угол между прямыми с1: 3х+8у-4z=0 и с2: 2х-3у+5z-2=0. 
5. Дан прямоугольник АВСD. Найти уравнения сторон ВС, СD и координаты 

вершины В, если АВ: 3х-2у+7=0,  С(2; 0). 
Вариант 21 

1. Определить взаимное расположение прямых с1 и с2, если  
с1:   ,  с2:  . 

2. Найти расстояние между прямыми k1: 3х+у+11=0  и  k2: 3х+у-7=0. 
3. Составить уравнение плоскости β, проходящей через точки А(1, 2, -5),  

В(3, -1, 0), перпендикулярной плоскости α: 2х-у+3z=0. 
4. Дан прямоугольник АВСD. Найти уравнения сторон ВС, СD и координаты 

вершины В, если АВ: 3х-2у+7=0,  С(2; 0). 
5. Что можно сказать о взаимном расположении плоскостей  

α: 2х-у+4z+0 и β: -6х+3у-12z+5=0? 
Вариант 22 

1. Известно уравнение стороны квадрата АВСD: 2х-3у-3=0 и координаты 
двух его вершин А(3;1) и С(1;-1). Найти уравнения остальных сторон. 

2. Найти угол между прямыми р1: 4х+у=8 и  р2: 3у=2х-5. 
3. Составить уравнение плоскости α, проходящей через точку В(2;3;1), 

параллельно плоскости  β: 3х-2у+3z-5=0. 
4. Составить каноническое и параметрическое уравнения прямой  

а:  . 

5. Найти уравнение прямой, проходящей через точку А(1; 2;3), 
перпендикулярно плоскости 2х+3у- z=0. 

Вариант 23 
1. Дан треугольник ОРМ, где О(1; 7), Р(5; 2), М(-3; 4). Составить уравнение 

стороны ОР, высоты РК, медианы РВ. Найти длину РВ. 
2. Найти угол между плоскостями β: -2х-3у+7z=2 и α: х+2у+8=0. 
3. Найти уравнение плоскости, проходящей через прямую f:  , 

перпендикулярно плоскости 2х+у-z+7=0. 
4. Составить уравнение плоскости β, проходящей через точку В(1, 0, 2), 

параллельно векторам  (2,2,0). 
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5. Установить взаимное расположение плоскостей  β:х-2у+z=0 и  
α: 2х-4у+2z+8=0. Найти расстояние от точки А(2, 0, 1) до плоскости β. 

Вариант 24 
1. Найти угол между плоскостью β: 3х-2у+4z+7=0  и прямой  

а:  =  . 

2.  Известны уравнения двух сторон параллелограмма АВСD: АВ: 2х -3у-
1=0; ВС: 3х-2у+1=0 и координаты точки пересечения диагоналей К(1;1).  
Найти уравнения двух других сторон и координаты вершины D. 

3. Найти угол между прямыми с1: 3х+8у-4z=0 и с2: 2х-3у+5z-2=0. 
4. Написать уравнение прямой, проходящей через точку А(1; 2; -1) 

перпендикулярно плоскости 2х-3у+z+8=0. 
5. Дан треугольник PMN с вершинами Р(2; 3), М(-1; 0), N(1; -4).  

Найти уравнение высоты, опущенной из точки Р. 
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